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ВЫЧИСЛЕНИЕ МАТЕМАТИЧЕСКОГО ОЖИДАНИЯ ОЦЕНКИ 

ВЗАИМНОЙ СПЕКТРАЛЬНОЙ ПЛОТНОСТИ 

Рассмотрим ( )rX t , t Z , r-мерный стационарный в широком смысле слу-

чайный процесс с ( ) 0rMX t = , t Z , неизвестной взаимной спектральной плотно-

стью ( )
ab

f  , П , , 1,a b r= . 

Пусть (0), (1),..., ( 1)a a aX X X T − – T последовательных, полученных через

равные промежутки времени наблюдений за составляющей ( )aX t процесса

( )rX t , .t Z  Предположим, что число наблюдений T представимо в виде T LN=

, где L – число интервалов, содержащих по N наблюдений. На l-м 

интервале, состоящем из наблюдений ( ), ( 1),..., (( 1) 1)a a aX lN X lN X l N+ + − ,

построим расширенную периодограмму вида ( , ) ( , ) ( , )N N N
aab b

I l d l d l  = ,

0, 1Ll = − , П , , 1,a b r= , где ( , )N
ad l , 1,a r= , задается соотношением 
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− −

=

  = − , 

где ( )Th t  – окна просмотра данных. 

С использованием методики Д. Бриллинджера [1] в качестве оценки неиз-

вестной взаимной спектральной плотности процесса в работе исследована стати-

стика вида 
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где ),(xWab
,Rx rba ,1, = – спектральные окна, а ),(ˆ )( T

abf П – оценка взаимной

спектральной плотности, заданная соотношением 
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ab eucf  )()2()(ˆ 1)( , 

а  )(),(cov)( tXutXuc baab +=  для ,1,0, =ut  и , 1,a b r= . 

В работе вычислен первый момент оценки (1) и исследовано его асимпто-

тическое поведение.  
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