
Мальцевские чтения 2019 Теория групп

Конечные группы с некоторыми формационно субнормальными

подгруппами

М. Н. Коновалова, И. Л. Сохор

Пусть F — формация, G — конечная группа, H — подгруппа группы G. Под-
группа H называется F-субнормальной подгруппой группы G, если либо H = G, либо
существует цепочка подгрупп H = H0 � H1 � . . .� Hn = G такая, что H

F
i ≤ (Hi−1)Hi

для всех i. Здесь запись Hi−1 � Hi означает, что Hi−1 — максимальная подгруппа
группы Hi, YX = x∈X Y

x — ядро подгруппы Y в группе X, а XF — F-корадикал
группы X, т. е. наименьшая нормальная в X подгруппа, фактор-группа по которой
принадлежит F. Подгруппа Фраттини группы X обозначается через Φ(X).
Для наследственной формации F известно [1, лемма 7], что если в конечной группе

G каждая максимальная подгруппа F-субнормальна, то G/Φ(G) ∈ F. Если же в конеч-
ной группе G каждая 2-максимальная подгруппа F-субнормальна, то все собственные
подгруппы в G имеют нильпотентные F-корадикалы [1, теорема 1]. Конечные группы,
у которых все 2-максимальные подгруппы U-субнормальны, U — формация всех сверх-
разрешимых групп, исследованы в [2].
Формация F называется решеточной, если в любой конечной группе множество всех

ее F-субнормальных подгрупп образует подрешетку решетки всех подгрупп. Решеточ-
ные формации описаны в работе [3]. Доказана следующая теорема.

Теорема. Пусть F— наследственная насыщенная решеточная формация, содержа-
щая все нильпотентные группы. Предположим, что в конечной группе G существует
максимальная подгруппа M , которая обладает следующими свойствами:
(1) M не F-субнормальна в G;
(2) каждая максимальная подгруппа из M F-субнормальна в G.
Тогда G — бипримарная минимальная не F-группа, GF — силовская подгруппа

группы G и Φ(GF) = 1.
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