
Â ðàáîòàõ Ñ.À. �ðèöåíêî áûëè ðåøåíû íåêîòîðûå àääèòèâíûå

çàäà÷è (òåðíàðíûå èëè èñïîëüçóþùèå ñõåìó ðåøåíèÿ òåðíàðíîé

çàäà÷è) ñ ïðîñòûìè ÷èñëàìè èç �âèíîãðàäîâñêèõ� îòðåçêîâ [3℄. Áè-

íàðíûå àääèòèâíûå çàäà÷è ñ ïðîñòûìè ÷èñëàìè èç òàêèõ ìíîæåñòâ

ïîêà ðåøåíèþ íå ïîääàþòñÿ. Óäàåòñÿ ðåøèòü íåêîòîðûå çàäà÷è ñ

ïîëóïðîñòûìè ÷èñëàìè èç âèíîãðàäîâñêèõ ïðîìåæóòêîâ. Íàïðè-

ìåð, ìîæíî ïîëó÷èòü àñèìïòîòè÷åñêóþ �îðìóëó äëÿ ÷èñëà ðåøå-

íèé äèî�àíòîâà óðàâíåíèÿ xy + p1p2 = n, ãäå p1 è p2 � ïðîñòûå, à

x è y � íàòóðàëüíûå ÷èñëà, ïðè óñëîâèè, ÷òî ÷èñëà p1p2 ëåæàò â
ïðîìåæóòêàõ [(2m)c, (2m+1)c), m - íàòóðàëüíûå, 1 < c ≤ 2, p1 è p2
- ïðîñòûå ÷èñëà, pi > exp(

√
lnn ) (i = 1, 2):

J1(n) =
1

2
J(n)(1 + O(

ln ln lnn

ln lnn
)),

ãäå J1(n) =
∑

p1p2+xy=n

p1>exp(
√
lnn ), p2>exp(

√
lnn )

{ 1
2
(p1p2)

1
c }< 1

2

1, J(n) =
∑

p1p2+xy=n

p1>exp(
√
lnn )

p2>exp(
√
lnn )

1,

J(n) ∼ c0n ln lnn, c0 =
∑∞

r=1
µ2(r)
rϕ(r)

.
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�àññìàòðèâàþòñÿ òîëüêî êîíå÷íûå ãðóïïû.

�ðóïïîéØìèäòà íàçûâàþò íåíèëüïîòåíòíóþ ãðóïïó, ó êîòîðîé

âñå ñîáñòâåííûå ïîäãðóïïû íèëüïîòåíòíû.

Ïóñòü G0 = 1 ≤ G1 ≤ . . . ≤ Gm = G � ãëàâíûé ðÿä ðàçðåøèìîé

ãðóïïû G. Òîãäà �àêòîðû Gi/Gi−1 ÿâëÿþòñÿ ýëåìåíòàðíûìè àáå-

ëåâûìè ïðèìàðíûìè ãðóïïàìè. Ïóñòü pni
i = |Gi+1/Gi|, âñå pi � ïðî-

ñòûå ÷èñëà, íå îáÿçàòåëüíî ðàçëè÷íûå. ×èñëî r(G) = max1≤i≤m ni

91



íàçûâàåòñÿ ðàíãîì ðàçðåøèìîé ãðóïïû G, [1, VI.5.2℄. Â ñèëó òåî-

ðåìû Æîðäàíà � �åëüäåðà ëþáûå äâà ãëàâíûõ ðÿäà ãðóïïû G èçî-

ìîð�íû, ïîýòîìó çíà÷åíèÿ ðàíãà äëÿ êàæäîé ãðóïïû îïðåäåëÿåòñÿ

îäíîçíà÷íî.

Îáîçíà÷èì ÷åðåç S
h(n) êëàññ, ñîñòîÿùèõ èç âñåõ íèëüïîòåíò-

íûõ ãðóïï è âñåõ ãðóïï, ó êîòîðûõ êàæäàÿ ïîäãðóïïàØìèäòà èìå-

åò ðàíã n. Ïðè êàæäîãî n ≤ 3 êëàññ S
h(n) èçó÷åí â [2�5℄. Äëÿ n = 4
äîêàçàíà

Òåîðåìà. Ïóñòü G ∈ Sch(4). Òîãäà
(1) G � 2-çàìêíóòà;
(2) 5′-õîëëîâà ïîäãðóïïà 2-ðàçëîæèìà è 3-íèëüïîòåíòíà;
(3) êëàññ S
h(4) ÿâëÿåòñÿ íàñëåäñòâåííîé íàñûùåííîé ðàäè-

êàëüíîé �îðìàöèåé.
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