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СВОЙСТВА КЛАССА ГРУПП, ОПРЕДЕЛЯЕМОГО
Fω-ИНЪЕКТОРАМИ

Рассматриваются только конечные группы. Пусть F – произволь-
ный класс групп. Понятие F-инъектора группы было введено в рас-
смотрение в совместной работе Б. Фишера, В. Гашюца и Б. Хартли [1].
В настоящее время F-инъекторы в конечных группах достаточно хо-
рошо изучены, установлены их связи с другими подгруппами в груп-
пах, описаны их свойства в зависимости от свойств класса F (например,
[2; 3]). В [4] были определены Fω-инъекторы групп и установлены их про-
стейшие свойства. Пусть ω – непустое подмножество множества P всех
простых чисел. Подгруппа H группы G называется Fω-инъектором в G,
если H – F-максимальная подгруппа в G и для каждой субнормальной
ω-подгруппы K группы G пересечение H ∩K является F-максимальной
подгруппой в K [4]. В случае, когда ω = P, понятие Fω-инъектора совпа-
дает с понятием F-инъектора группы (например, [3, с. 564]).
Через InjF(G) и InjFω(G) обозначаются соответственно совокупности всех
F-инъекторов и всех Fω-инъекторов группы G.

В монографии [3] для класса Фиттинга F, содержащегося в универсу-
ме S всех конечных разрешимых групп, и произвольного класса групп
H был введен в рассмотрение класс групп F ↑ H, состоящий из всех
групп G ∈ S, удовлетворяющих условию InjF(G) ⊆ H. Отметим, что
для указанного класса групп F и любой группыG ∈ S множество InjF(G)
непусто (например, [3]).

Пусть B, F и H – произвольные классы групп. Следуя [3], определим
класс групп Fω ↑B H следующим образом:

Fω ↑B H = {G ∈ B | ∅ ̸= InjFω(G) ⊆ H}.

В теореме 1 проводится исследование свойств данного класса.
Через π(G) обозначается совокупность всех простых делителей

порядка группы G; G′ – коммутант группы G. Группа G называется ω-
группой, если π(G) ⊆ ω [5, с. 250]. Класс групп F назовемQω-замкнутым,
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если из того, что G ∈ F и N – нормальная ω-подгруппа группы G, всегда
следует, что G/N ∈ F; Rω

0
-замкнутым, если из того, что G/N1, G/N2 ∈

F, где N1, N2 – нормальные ω-подгруппы группы G, всегда следует,
что G/(N1 ∩ N2) ∈ F. Отметим, что всякий Q-замкнутый класс групп
является Qω-замкнутым для любого множества ω. Всякий R

0
-замкнутый

класс групп является Rω
0
-замкнутым для любого множества ω. В случае,

когда ω = P, понятия Q-замкнутого и Qω-замкнутого (R
0
-замкнутого

и Rω
0
-замкнутого) классов групп совпадают.

Теорема 1. Пусть F – непустой класс Фиттинга, ω – непустое
множество простых чисел, B = {G ∈ S | π(G′) ⊆ ω}. Тогда справед-
ливы следующие утверждения:

1) Если H – Qω-замкнутый класс групп, то класс Fω ↑B H также
является Qω-замкнутым.

2) Если H – Rω
0
-замкнутый класс групп, то класс Fω ↑B H также

является Rω
0
-замкнутым.

В случае, когда ω совпадает с множеством P, из теоремы 1 вытекает
следующий результат. Отметим, что при ω = P, наряду с обозначением
Fω ↑B H, используется обозначение F ↑B H.

Следствие 1. Пусть F – непустой класс Фиттинга. Если класс
групп H является формацией, то класс F ↑B H также является
формацией.
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