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Россия, Брянск, БГУ имени И. Г. Петровского

О МИНИМАЛЬНЫХ σ
Ω
-КАНОНИЧЕСКИХ

ФОРМАЦИЯХ КОНЕЧНЫХ ГРУПП

Рассматриваются только конечные группы. В теории классов конеч-
ных групп важную роль играют функциональные методы, с помощью
которых были построены локальные (В. Гашюц, 1963), композиционные
(Л. А. Шеметков, 1978), ω-локальные (Л. А. Шеметков, 1984),
L-композиционные (А. Н. Скиба, Л. А. Шеметков, 1999) формации, где
ω – непустое подмножество множества P всех простых чисел, L – непу-
стой подкласс класса I всех простых групп (например, [1]). Серии
ω-веерных и Ω-расслоенных формаций (В. А. Ведерников, 1999) вклю-
чают ω-локальные и L-композиционные (при Ω = L) формации соот-
ветственно. Важное место в современной алгебре занимает разработан-
ная А. Н. Скибой σ-теория конечных групп, с помощью методов кото-
рой были построены σ-локальные (А. Н. Скиба, 2017), Бэра σ-локальные
(В. Г. Сафонов, И. Н. Сафонова, А. Н. Скиба, 2019), ω̄-веерные (М. М. Со-
рокина, А. А. Горепекина, 2021) формации конечных групп, σ-локальные
(В. Го, Ли Чжан, Н. Т. Воробьев, 2020), ωσ-веерные и Ωζ-расслоенные
(О. В. Камозина, 2020) классы Фиттинга конечных групп, σ

Ω
-расслоен-

ные классы Фиттинга мультиоператорных T -групп (Е. Н. Бажанова,
2023). С помощью развития понятия Ω-расслоенной формации конеч-
ных групп в работе [3] были построены σ

Ω
-расслоенные формации конеч-

ных групп, где σ
Ω

– произвольное разбиение класса Ω. Одним из видов
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σ
Ω
-расслоенных формаций являются σ

Ω
-канонические формации. В тео-

реме 1 изучаются минимальные σ
Ω
-канонические формации, т. е. такие

неединичные σ
Ω
-канонические формации, которые не содержат нетриви-

альных σ
Ω
-канонических подформаций.

Используемые обозначения и определения стандартны (например, [1]).
Класс групп F называется формацией (классом Фиттинга), если F за-
мкнут относительно гомоморфных образов и подпрямых произведений
(относительно нормальных подгрупп и произведений нормальных
F-подгрупп). Для непустого класса Фиттинга F через GF обозначается
F-радикал группы G, т. е. наибольшая нормальная F-подгруппа груп-
пы G. Пусть G – класс всех конечных групп, I – класс всех простых
групп, E – класс всех единичных групп; (X) – класс групп, порожден-
ный множеством групп X. Через K(G) обозначается класс всех групп,
изоморфных композиционным факторам группы G; K(X) = ∪

G∈X
K(G).

Пусть F1, F2 – классы групп. Произведением классов F1 и F2 называется
класс групп F1F2 = (G ∈ G | существует N ▹G, где N ∈ F1 и G/N ∈ F2).

Следуя [4], для любого непустого подкласса ∆ класса I будем пола-
гать: G

∆
= (G ∈ G | K(G) ⊆ ∆); G

∆′ = (G ∈ G | K(G) ∩ ∆ = ∅);
O

∆
(G) – G

∆
-радикал группы G.

Пусть Ω – произвольный непустой подкласс класса I, σ
Ω

– произ-
вольное разбиение класса Ω, т. е. σ

Ω
= {Ωi | i ∈ I}, где Ωi – непустой

класс групп для любого i ∈ I, Ω = ∪
i∈I
Ωi и Ωi ∩ Ωj = ∅ для любых

i, j ∈ I, i ̸= j. Для произвольной группы G полагаем

σ
Ω
(G) = {Ωi ∈ σ

Ω
| Ωi ∩K(G) ̸= ∅}.

Функция вида

φ : σ
Ω
→ {непустые формации Фиттинга групп},

удовлетворяющая условию G
Ωi

′ ⊆ φ(Ωi) для любого Ωi ∈ σ
Ω
, называет-

ся формационно-радикальной σ
Ω
-функцией или коротко σ

Ω
FR-функцией.

Функция вида

f : σ
Ω
∪ {σ

Ω

′} → {формации групп},

где f(σ
Ω

′) ̸= ∅, называется формационной σ
Ω
-функцией или коротко

σ
Ω
F -функцией.
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Пусть φ и f – некоторые σ
Ω
FR-функция и σ

Ω
F -функция соответ-

ственно. Формация вида F = (G ∈ G | G/O
Ω
(G) ∈ f(σ

Ω

′) и G/Gφ(Ωi) ∈
∈ f(Ωi) для любого Ωi ∈ σ

Ω
(G)) называется σ

Ω
-расслоенной формацией

и обозначается F = σ
Ω
F (f, φ). Функция f называется спутником,

а функция φ – направлением σ
Ω
-расслоенной формации F [3].

Неединичная σ
Ω
-расслоенная формация F с направлением φ называ-

ется минимальной σ
Ω
-расслоенной формацией с направлением φ, если

она не содержит собственных σ
Ω
-расслоенных подформаций с направле-

нием φ, отличных от E.
σ

Ω
-расслоенная формация F = σ

Ω
F (f, φ) называется σ

Ω
-каноничес-

кой, если φ(Ωi) = G
Ωi

′GΩi
для любого Ωi ∈ σ

Ω
. Через σ

Ω
KF (G) обозна-

чается σ
Ω
-каноническая формация, порожденная группой G, т. е. пере-

сечение всех σ
Ω
-канонических формаций, содержащих группу G.

Теорема 1. Пусть F = σ
Ω
KF (G), где G – простая группа та-

кая, что K(G) ⊆ Ω. Тогда F является минимальной σ
Ω
-канонической

формацией.
В случае, когда σ

Ω
– такое разбиение класса Ω, что для любого

Ωi ∈ σ
Ω

имеет место равенство Ωi = (A) для некоторой группы A ∈ I, из
теоремы 1 вытекает известный результат для Ω-канонических формаций
([5], с. 48).
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