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P всех простых чисел, понятие Fω-субнормальной подгруппы совпадает
с понятием F-субнормальной подгруппы.

Группа G называется ω-примитивной, если в G существует мак-
симальная подгруппа M такая, что CoreG(M) ∩ Oω(G) = 1, при этом
подгруппа M называется ω-примитиватором группы G [4]. Формация
F называется ω-насыщенной, если ей принадлежит всякая группа G,
удовлетворяющая условию G/L ∈ F, где L ⊆ Φ(G) ∩Oω(G) [5].

Теорема 1. Пусть F – наследственная ω-насыщенная формация и
G – разрешимая группа, Oω(G) ̸= 1, Φ(G)∩Oω(G) = 1. Группа G явля-
ется минимальной не F-группой в том и только в том случае, когда
G – ω-примитивная группа с Fω-абнормальным ω-примитиватором M
и любая собственная подгруппа из M является Fω-субнормальной в G.

В случае, когда ω = P, из теоремы 1 вытекает теорема 2.2 из [2].
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Рассматриваются только конечные группы.
Одним их обобщений нормальности является модулярность. Напом-

ним, что подгруппа H группы G называется модулярной в G подгруп-
пой [1], если H является модулярным элементом решетки подгрупп груп-
пы G, т. е.

1) ⟨X,H⟩ ∩ Y = ⟨X,H ∩ Y ⟩ для всех X, Y ≤ G таких, что X ≤ Y ;
2) ⟨H,X⟩ ∩ Y = ⟨H,X ∩ Y ⟩ для всех X, Y ≤ G таких, что H ≤ Y .
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Подгруппа, порожденная модулярными в группе G подгруппами, мо-
дулярна в G. Поэтому множество всех модулярных подгрупп группы
G образует верхнюю полурешетку относительно частичного упорядоче-
ния включения. В то же время пересечение модулярных в группе G
подгрупп может быть немодулярной в G подгруппой, например, груп-
па G = C2

2 o C8 [2, SmallGroup(32,5)]. Поэтому множество модулярных
подгрупп не образует решетку относительно частичного упорядочения
включения. Модулярность не транзитивна. Так, например, подгруппа C2

модулярна в подгруппе C2
2 , которая в свою очередь модулярна в A4, но

C2 не модулярна в A4. Группы, в которых модулярность транзитивна,
называют MT -группами. Разрешимая группа G является MT -группой
тогда и только тогда, когда решетка подгрупп группы G модулярна [3].
В общем случае MT -группы и их обобщения описаны в работах [4], [5].

Понятно, что группа, в которой каждая CP -подгруппа модулярна,
имеет модулярную решетку подгрупп, в частности, такая группа яв-
ляется MT -группой. Строение групп с модулярной решеткой подгрупп
описано в работах [1], [6], [7]. Вполне естественно возникает задача ис-
следования групп, в которых не все CP -подгруппы модулярны.

Доказана
Теорема. Пусть в группе G каждая CP -подгруппа модулярна

или самонормализуема, тогда либо группа G имеет модулярную ре-
шетку подгрупп, либо G = G′o⟨x⟩, где ⟨x⟩ – силовская подгруппа и под-
группа Картера группы G и коммутант G′ группы G нильпотентен.

Заметим, что утверждение теоремы необратимо. Так, например, зна-
копеременная группа A4 степени 4 представима в виде A4 = C2

2 o C3,
но при этом содержит немодулярную подгруппу C2.

Работа выполнена при финансовой поддержке Министерства обра-
зования Республики Беларусь (ГПНИ «Конвергенция-2025», № государ-
ственной регистрации 20211467).
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Введение. Сингулярно возмущенные системы (далее – СВС) явля-
ются математическими моделями динамических систем, в которых
реализуются одновременно несколько взаимосвязанных подпроцессов
с существенно различающимися темпами. Примерами являются элек-
трические сети с очень маленькими индуктивностями или емкостями,
химические реакции или биологические системы с очень разными ско-
ростями процессов, механические системы с очень легкими или жестки-
ми компонентами. Динамика многотемповых систем может быть описана
в стандартной форме системами дифференциальных уравнений с малым
параметром при части производных. Наличие запаздывания отражает
инерционность процессов или пространственную распределенность в ре-
альных системах и приводит к моделям, описываемым функционально-


