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СТРОЕНИЕ σ
Ω
-РАССЛОЕННОГО

КЛАССА ФИТТИНГА T -ГРУПП

В 2001 году В. А. Ведерниковым и М. М. Сорокиной был предложен
способ построения новых видов формаций и классов Фиттинга путем
рассмотрения еще одной функции-направления. В работах [1], [2] ими
были построены соответственно ω-веерные и Ω-расслоенные формации
и классы Фиттинга конечных групп, включающиеся в себя известные
ω-локальные и Ω-композиционные формации и классы Фиттинга. В даль-
нейшем В. А. Ведерников и Е. Н. Бажанова распространили идею рас-
слоенных формаций и классов Фиттинга на класс мультиоператорных
T -групп, обладающих конечными композиционными рядами [3; 4].

В 2015 году А. Н. Скиба разработал σ-теорию конечных групп, где
σ – произвольное разбиение множества всех простых чисел, и применил
ее методы к построению σ-локальных формаций [5], явившихся есте-
ственным обобщением локальных формаций. В дальнейшем на основе
σ-методов были построены классы, обобщающие ω-веерные и Ω-расслоен-
ные классы Фиттинга конечных групп [6; 7], ω-веерные и Ω-расслоенные
формации конечных групп [8; 9]. Естественным продолжением исследо-
ваний стало обобщение Ω-расслоенных классов Фиттинга мультиопера-
торных T -групп [10].

Аддитивная группа G с нулевым элементом 0 называется мультио-
ператорной T -группой с системой мультиоператоров T , если в G задана
еще некоторая система n-арных алгебраических операций T при некото-
рых n, удовлетворяющих условию n > 0, причем для всех t ∈ T выпол-
няется условие t(0, . . . , 0) = 0, где слева элемент 0 записан n раз, если
операция t n-арна [11].

Пусть C – класс всех T -групп с конечными композиционными ря-
дами, I – класс всех простых T -групп. Все рассматриваемые T -группы
принадлежат классу C. Для любого непустого подкласса ∆ класса I бу-
дем полагать: C

∆
= (G ∈ C | K(G) ⊆ ∆) и C

∆′ = (G ∈ C | K(G)∩∆ = ∅),
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где K(G) — класс всех простых T -групп, изоморфных композиционным
факторам T -группы G; O∆(G) – C

∆
-корадикал T -группы G.

Класс T -групп, содержащийся в классе C, будем называть C-классом.
Пусть X и Y – C-классы. Тогда XY = (G ∈ C | G имеет идеал N ∈ X

с G/N ∈ Y).
Далее Ω – непустой подкласс класса I, σ

Ω
– произвольное разбиение

класса Ω, т. е. σ
Ω
= {Ωi | i ∈ I}, где Ωi – непустой подкласс класса Ω для

любого i ∈ I, Ω = ∪
i∈I
Ωi и Ωi ∩ Ωj = ∅ для любых i, j ∈ I, i ̸= j. Для

произвольной T -группы G и произвольного класса T -групп F полагаем
σ

Ω
(G) = {Ωi ∈ σ

Ω
| Ωi ∩ K(G) ̸= ∅}; σ

Ω
(F) = ∪

G∈F
σ

Ω
(G).

Функция вида f : σ
Ω
∪ {σ

Ω

′} → {классы Фиттинга T -групп}, где
f(σ

Ω

′) ̸= ∅, называется σ
Ω
R-функцией. Функция вида φ : σ

Ω
→ {непустые

формации Фиттинга T -групп}, удовлетворяющая условию C
Ωi

′ ⊆ φ(Ωi)
для любого Ωi ∈ σ

Ω
, называется σ

Ω
FR-функцией.

Пусть f и φ – некоторые σ
Ω
R-функция и σ

Ω
FR-функция соответ-

ственно. Класс Фиттинга T -групп вида F = (G ∈ C | OΩ(G) ∈ f(σ
Ω

′)
и Gφ(Ωi) ∈ f(Ωi) для любого Ωi ∈ σ

Ω
(G)) называется σ

Ω
-расслоенным

классом Фиттинга T -групп и обозначается F = σ
Ω
R(f, φ). Функция f

называется спутником, а функция φ – направлением σ
Ω
-расслоенного

класса Фиттинга F.
Пусть F = σ

Ω
R(f, φ) – σ

Ω
-расслоенный класс Фиттинга T -групп. Обо-

значим σ
Ω
(f) = {Ωi ∈ σ

Ω
|f(Ωi) ̸= ∅}. Дадим описание строения класса

Фиттинга F в зависимости от подмножества σ
Ω
(f) множества σ

Ω
.

Теорема 1. Пусть F = σ
Ω
R(f, φ) = (G ∈ C | OΩ(G) ∈ f(σ

Ω

′) и
Gφ(Ωi) ∈ f(Ωi) для любого Ωi ∈ σ

Ω
(G)). Тогда

F =



f(σ
Ω

′)CΩ

∩( ∩
Ωi∈σΩ

(f)

f(Ωi)φ(Ωi)

)∩( ∩
Ωj∈σΩ

\σ
Ω
(f)

CΩj
′

)
,

∅ ̸= σ
Ω
(f) ̸= σ

Ω
,

f(σ
Ω

′)CΩ

∩( ∩
Ωi∈σΩ

f(Ωi)φ(Ωi)

)
, σ

Ω
(f) = σ

Ω
,

f(σ
Ω

′)CΩ

∩( ∩
Ωi∈σΩ

CΩi
′

)
, σ

Ω
(f) = ∅.

.



5

Следствие 1. Пусть F = σ
Ω
R(f, φ) – σ

Ω
-расслоенный класс Фит-

тинга T -групп со спутником f и направлением φ. Тогда F ⊆ f(σ
Ω

′)CΩ

и F ⊆ f(Ωi)φ(Ωi) для всех Ωi ∈ σ
Ω
(f).
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