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Î ðàçðåøèìîñòè ãðóïïû ñ S-ïîëóíîðìàëüíûìè ïîäãðóï-
ïàìè Øìèäòà

Ðàññìàòðèâàþòñÿ òîëüêî êîíå÷íûå ãðóïïû. Âñå èñïîëüçóåìûå
îáîçíà÷åíèÿ è òåðìèíîëîãèÿ ñòàíäàðòíû è ñîîòâåòñòâóþò [1].

Íåíèëüïîòåíòíàÿ ãðóïïà, ó êîòîðîé âñå ñîáñòâåííûå ïîäãðóïïû
íèëüïîòåíòíû, íàçûâàåòñÿ ãðóïïîé Øìèäòà. Ãðóïïû Øìèäòà ïðè-
ñóòñòâóþò â êà÷åñòâå ïîäãðóïïû â êàæäîé íåíèëüïîòåíòíîé ãðóïïå.
Ïîýòîìó ñâîéñòâà çàêëþ÷åííûõ â ãðóïïå ïîäãðóïï Øìèäòà îêàçû-
âàþò ñóùåñòâåííîå âëèÿíèå íà ñòðîåíèå ñàìîé ãðóïïû. Ãðóïïû ñ
îãðàíè÷åíèÿìè íà ïîäãðóïïû Øìèäòà èññëåäîâàëèñü âî ìíîãèõ ðà-
áîòàõ. Íàïðèìåð, â [2], [3] èçó÷åíû ãðóïïû ñ ñóáíîðìàëüíûìè ïîä-
ãðóïïàìè Øìèäòà, à â [4] � ñ õîëëîâûìè ïîäãðóïïàìè Øìèäòà.

Ïîäãðóïïà A íàçûâàåòñÿ S-ïîëóíîðìàëüíîé (èëè SS-ïåðåñòàíî-
âî÷íîé) â ãðóïïå G, åñëè ñóùåñòâóåò ïîäãðóïïà B òàêàÿ, ÷òî G = AB
è A ïåðåñòàíîâî÷íà ñ êàæäîé ñèëîâñêîé ïîäãðóïïîé èç B.

Èçó÷àþòñÿ ãðóïïû, â êîòîðûõ íåêîòîðûå èç ïîäãðóïï Øìèä-
òà S-ïîëóíîðìàëüíû, è óñòàíàâëèâàþòñÿ ïðèçíàêè ðàçðåøèìîñòè è
π-ðàçðåøèìîñòè òàêèõ ãðóïï. Äîêàçàíà ñëåäóþùàÿ òåîðåìà.

Òåîðåìà. (1) Åñëè â ãðóïïå G âñå {2, 3}-ïîäãðóïïû Øìèäòà
S-ïîëóíîðìàëüíû, òî G áóäåò 3-ðàçðåøèìîé.

(2) Åñëè â ãðóïïå G âñå {2, 3}-ïîäãðóïïûØìèäòà è âñå 5-çàìêíó-
òûå {2, 5}-ïîäãðóïïû Øìèäòà S-ïîëóíîðìàëüíû, òî G ðàçðåøèìà.

Ýòà òåîðåìà îõâàòûâàåò íåêîòîðûå ðåçóëüòàòû èç [5].
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